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Aufgabe 12.1: (4 Punkte)

Untersuchen Sie, ob die folgenden Funktionen stetig sind:
(1)
xsin% falls x # 0,

f:]0,00) = R, f(w)_{o falls z = 0.

(i)
22012 fh)]g g £ 2

:R — R, = z+2
/ /(@) {14 falls z = —2

Aufgabe 12.2: (4 Punkte)

Sei f: R — R stetig und die Grenzwerte lim,_, _~ f(z) und lim,_,~ f(x) endlich. Zeigen Sie,
dass f dann beschrénkt und gleichméfig stetig ist.

Aufgabe 12.3: (4 Punkte)

Untersuchen Sie, ob es eine reelle Zahl z > 0 gibt, fiir die
(a) eV® = sinz 4 2 beziechungsweise

(b) e* =1+ x gilt.

Aufgabe 12.4: (4 Punkte)

Beweisen oder widerlegen Sie die folgenden Aussagen:

(i) Ist f gleichméfig stetig auf den Intervallen (a,b] und [b,c) (a,b,c € R,a < b < ¢), so ist
f gleichmégRig stetig auf [a, c].

(ii) Sein € N, zg,x1...,2, € Rmit zyp < 21 < ... < x,. Ist f auf jedem der Intervalle
[z, xit1], 1 € {1,...,n}, gleichméafig stetig, so ist f gleichmé&Rig stetig auf [zq, z,,].

(iii) Sei (zp)nen, eine streng monoton steigende Folge reeller Zahlen. Ist f auf jedem der
Intervalle [x;, zi1+1], i € N, gleichméfig stetig, so ist f gleichméRig stetig auf [zg, co].



