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— 3. Serie —

3.1 Fiir die Menge A C R™ gelte:
Ja €]0,1[, sodaB: A (ANQ) < av,(Q) YQ € Hy.
Beweisen Sie: A} (A4) = 0. (2P)

3.2 Sei K C R™ kompakt. Beweisen Sie die Aquivalenz folgender Aussagen:

19 AL(K) =0
20 Ve >0 3Qr € Hy (k=1,...,m), so daB

KCUQn > um@)<e (3P)
k=1 k=1

[d.h. K ist genau dann LEBESGUEsche Nullmenge, wenn K JORDANsche Nullmenge ist).
Hinweis. 2° = 1° ist trivial.

(Weitere UAufgaben zur JORDAN-MeBbarkeit: ELSTRODT: Mafi- und Integrationstheorie; Kap.
II, Aufg. 7.6).

3.3 Sei A C R"(A # 0) offen, A\, (A) < 400. Sei B € L(R™) mit BC A
und A\, (A) = \,(B). Beweisen Sie: A = B. (3P)

3.4 Sei A€ L(R™) (A # (). Beweisen Sie:

1. Wenn )\, (A4) < +o0, so existiert fiir jedes £ > 0 eine kompakte Menge K. C A,
so daB A\ (K:) > A\ (A) —e.
[Insbesondere gilt also: Jede LEBESGUE-mefibare Menge positiven MaBes enthilt eine kom-

pakte Teilmenge positiven Mafles.] (2 P)

2. Wenn A\, (A) = +o0, so existiert fiir jedes t €]0, +-00[ eine kompakte
Menge K; C A, so dal A\, (K;) > t. (2P)

3.5 Seien A, B C [0,1] LEBESGUE-mefibare Mengen mit A;(A) + A\ (B) > 1.
Beweisen Sie: A\{(AN B) > 0. (1P)

3.6 (Ein Erzeugersystem fiir die o -Algebra B(R') der BOREL-Mengen des R') Sei
&= {[a,+oo[‘a € R}.

Beweisen Sie: B(R!) = A, (€). (2P)
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