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4. Übungen

zur Vorlesung
”
Einführung in die mathematische Logik“

(Abgabe: 19. November 2007)

4.1 Zeigen Sie folgende Variante von Korollar 3.4iii):

Wenn Σ ` ϕ→ ψ und Σ ` ψ → χ, so Σ ` ϕ→ χ.

(Hinweis: Deduktionstheorem)

Leiten Sie folgende Formeln ab. Sie können die Ableitungsergebnisse der Vorlesung
nutzen.

4.2 ` ¬(µ → ¬ν) → µ

(Lemma 3.5 a, c, e und Übung 4.1)

4.3 ` ¬(µ → ¬ν) → ν

(Axiom 1, Lemma 3.5 e und Übung 4.1)

4.4 ` ¬θ → [(ϕ→ (¬ψ → θ)) → (¬ψ → ¬ϕ)]

(Sei Σ = {¬θ, ϕ → (¬ψ → θ)}. Geben Sie einen (Σ ∪ {ϕ})-Beweis für ψ.
Nutzen Sie dann das Lemma 3.5 und das Deduktionstheorem.)

4.5 Ist p0 → (p1 → (p0 → p2)) ableitbar? Begründen Sie Ihre Antwort.


